2éme année de bachelier en sciences physiques
ANALYSE II, 2011-2012
Singularités des fonctions holomorphes

Exercice 1. Déterminer ou les fonctions suivantes sont holomorphes. Quelles sont les
singularités isolées et de quel type sont-elles ?

i

fiz) =Ln(l+2) fo(2) = ey fs(2) = 25

f4(z> — el/z f5(Z) = sin(ll/z) f6(z) = :1;11}1((22)
Ln(z sin(z
f1(2) = @ fa(z) = 5 folz) = z(z2(+)1)

Exercice 2. Calculer le résidu en chacune des singularités isolées des fonctions suivantes.
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Exercice 3. Si elles existent, calculer les intégrales suivantes. On pose y(t) = €%, t €
[0, 27].
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Exercice 4. Développer les fonctions suivantes en série de puissances de (z — zg) et
préciser I’ensemble dans lequel le développement a lieu. Préciser également les fonctions
h et H dans le développement de Laurent.
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e)sin(z), zo = 0; f)cos(z), 20 =0; g)sin(z), 20 = 7/2; h)z*5,20 = 0.



