2éme année de bachelier en sciences physiques
ANALYSE II
Convergence ponctuelle et uniforme

Exercice 1. Etudier la convergence ponctuelle et uniforme des suites de fonctions définies
sur R par
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Exercice 2. Etudier la convergence ponctuelle et uniforme des suites de fonctions définies
par

a) fm<x> = z+m sur [07 1] (’ITL € Ng),
b) gm(x) = : Tim sur [0,1] (m € Ny),
) hpy(z) = 623”% sur [0, +oo] (m € Ny).

Exercice 3. Etudier la convergence ponctuelle et uniforme des suites de fonctions définies
sur R par

a) fm(z) = (1 = [ma|)X(-1/m,1/m)(x) (m € No),
b) gm(x) = (m — [m*z|)x (-1 /m1/m) (%) (m € No).

Exercice 4. Pour tout m € Ny, soit la fonction f,, donnée par f,,(z) = (1—2*)™, z € [0, 1].
Etudier la convergence ponctuelle et uniforme de la suite f,,, (m € Ny) sur [0, 1] ainsi que
sur les sous-intervalles fermés de [0, 1].

Exercice 5. Pour tout m € Ny, soit la fonction f,, donnée par f,,(x) = m?zie ™

x € [0,+oc[. Etudier la convergence ponctuelle et uniforme de la suite f,, (m € Ny) sur
0, +00][, [r,+o0o] (ou r > 0) ainsi que sur les intervalles bornés fermés (compacts) inclus
dans ]0, +-o0].

Exercice 6. Développer la fonction arctg en série de puissances de x. Etudier ensuite la
convergence ponctuelle et uniforme de la série obtenue.



