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Exercices sur les éléments de base relatifs aux fonctions‘

1. Représenter graphiquement les fonctions données explicitement ci-dessous,
toutes définies sur R

fi(z) = =2 4+2243, folz)=|—2>+ 22+ 3
f3(z) = —fi(z), falz)= filz—-1), f5(z)= fi(z)+2.
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2. Déterminer les domaines de définition, la parité, la périodicité et le graphique

des fonctions données explicitement ci-dessous

fi(z) = cos(mz), fo(x) =|sinz|, f3(z)= cos? <§> , fa(x) = arcos x, fs5(x) = arcos(coszx).

Fonction | dom(f) | Parité Période
f1 R pair 2
fo R pair P
/3 R pair 2m
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3. Déterminer le domaine de définition des fonctions données explicitement ci-
dessous, ainsi que leur image (r est une variable réelle). Dans chaque cas,
déterminer la fonction inverse, si elle existe. Représenter alors f et son inverse
dans le méme repeére orthonormé.

—1
fl(‘/l:):x_]-u f2($)2—$27 f3(x):?
Fonction | dom(f) | im(f) | Fonction inverse
fi R R filrem o+l
fa R ] — 00,0] | pas d’inverse (cf. ci-dessous)
f3 RO RQ f3_1 LT —%

Si on restreint le domaine de définition de fo a l’ensemble [0,4o00| par exemple alors la

fonction admet une fonction inverse donnée par f5 ' : ] — 0o, 0][— [0, +oo[ x + /—=.
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4. Déterminer le domaine de définition des fonctions données explicitement ci-
dessous. Si la fonction est composée, mentionner de quelles fonctions élémentaires

elle est la composée

1
2—|z+1]

In(—2?% — 2
n(—x r+3), \/$_2,

Vo —1
V=2’

vl In(e” — 1)




In (\/ 14 a2 — $) , arcsin(z? — 1), arcotg(Inz)

Fonction dom( f)
el RA\{-3, 1}
In(—22 -2z +3) |]-3,1]

8|8

,/;% | — 00, 1]U ]2, +o0]

Vo 2, +00]

r—

=

[\

In(e® — 1) 10, +o0]
ln<\/1+x2—x) R
arcsin(x? — 1) [—v2,v/2]

arcotg(ln z) 10, 4+o00]

Si la fonction donnée est égale a f o g alors on a

- pour x :lesfonctionsg:a?»—>2—|x+1|etf:y»—)%

1
2z +1]
- pour x — In(—z? — 2z + 3) : les fonctions g : x — —2? — 2z +3 et f:y+— In(y)
—pourwb—ﬁ/i—:%:lesfonctionsg:xﬁ%etf:yw\/ﬂ

vVz—1
Vr—2
et le dénominateur est la composée des fonctions g : x +—x —2et f:y— /Yy

- pour z — In(e® — 1) : les fonctions g : z +— e* — 1 et f:y+— In(y)
- pour = + In (\/1+x2—x) : les fonctions g : z — V1+a2 —z et f:y— In(y); la
fonction = — /1 4 22 est elle méme la composée des fonctions = +— 1 + x2 et y — VY

- pour z ++ arcsin(z? — 1) : les fonctions g : # + 22 — 1 et f : y > arcsin(y)
- pour z — arcotg(Inz) : les fonctions g : x — Inx et f : y — arcotg(y)

- pour x : le numérateur est la composée des fonctions g : x = x—1et f:y— \/fy

5. Déterminer le domaine de définition des fonctions données explicitement ci-
dessous et les représenter graphiquement (uniquement en se servant des symétries
et des représentations graphiques de In et de ’exponentielle).

1
In(—z), —In <|> , | —In(z)], —exp(z), exp(x+1), (expz)+ 1.
x
Le domaine de définition de la premiere fonction est | — 0o, 0[; celui de la deuxieme est Ry et

celui de la troisieme est |0, 4-o00].
Le domaine de définition des 3 fonctions exponentielles est R.






